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POINT DE VUE HISTORIQUE

*I1 n'existe pas de réel dont le carré soit strictement négatif. Pourtant des
le 16eme siecle les algébristes italiens dont le plus célebre d'entre-eux

Jérome Cardan n'hésitent pas a utiliser le symbole lorsque a est un
nombre réel strictement positif pour représenter le résultat de
l'extraction impossible de la racine carrée du nombre négatif -a. Ils
décrivent en détail les regles de cacul permettant de manipuler ces
nouveaux nombres appelés par eux "NOMBRES
IMPOSSIBLES".En 1572 Bombelli montre a I'aide de la formule

de Cardan que la racine x=4 de I'équation =SSy
3 3

N 2-4-121+Y 2:4-121=4 SN l'origine 1l s'agissait seulement de donner des
racines a toutes les équations du second degré. Les résultats obtenus
dans 1'étude des équations du 3eme degré allaient familiariser les
mathématiciens avec ces symboles et mettre en évidence leur role
comme intermédiaire commode de calcul dans de nombreux cas. Pour
ces raisons sommes toutes empiriques, les mathématiciens utilisaient
avec une confiance croissante les nombres IMAGINAIRES depuis le
début du 17¢me siecle. Des 1629 A.Girard soupgonnait que toute
équation de degré n a n racines réelles ou complexes. Ce sont les
mathématiciens du 19¢me siecle qui ont construit les nombres
complexes a partir des quantités connues et qui leur ont donné une
"réalité mathématique".

*Extrait de I'encyclopédie Universalis.
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Le raisonnement par récurrence est la version mathématique du raisonnement « de
proche en proche ». Il s'énorice commie suit :

Principe de récurrence - Soient Fo. P1,--. . F. .. .des propriétés mathématiques. On
sait que Fiest vraie. On sait aussi que, pour un n quelconque, si Prest vraie alors
F.+1est vraie aussi. Alors, toutes les propriétés Pusont vraies.

Une application simple de ce principe est la définition par récurrence : si on définit un
objet Zopuis si, pour tout entier n, on donne une maniére de définir I'objet Tn+1a partir
de l'objet zx, alors les objets znsont bien définis pour tout n.

Une démonstration par récurrence contient donc toujours deux étapes :

. L'initialisation : c'est la vérification de Fu. Il ne faut jamais I'oublier,
sinon on raisonne sur du vide !
La récurrence proprement dite : on suppose que la propriété Fnest
vraie (on l'appelle hypothése de récurrence), et on essaie de
montrer Fu+1a partir d'elle
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